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Exercice 1 : Démonstration par récurrence (5 points)

Soit (u,) la suite définie par U, =0 et, pour tout neN : u ,=2(u +2").
1°) Calculer u, et u,.
2°) Démontrer, par récurrence, que pour tout neN : u=n2",

Exercice 2 : QCM (5 points)
Indiquez, pour chacune des affirmations, si elles sont vraies ou fausses (On pourra

entourer ou barrer. Comptez 0,5 point par bonne réponse, retirez 0,25 point par
mauvaise réponse. L'absence de réponse ne rapporte ni n'enléve aucun point.

Si une suite (U ) est croissante, alors lim y =+

At

Si une suite est décroissante et minorée par 0, alors elle converge
vers 0.

La suite définie sur N par u,=n’+3 est une suite géométrique.

La suite définie sur N par u,=2n+3 est une suite arithmétique.

3OHHE

Si pour tout n=100, u, <5, alors la suite u, est majorée.

Une suite bornée est convergente MRAI (FAU

Dans le tableau suivant, (U ) est une suite définie sur N dont aucun terme n'est nul.

-2
On définit alors la suite (v,) sur N par V..'T :

Si (u,) est convergente, alors (V,) est convergente.

Si (u,) est minorée par 2, alors (v,) est minorée par -1.

Si (u,) est décroissante, alors (v,) est croissante.

Si (u,) est divergente, alors (v,) converge vers 0.




Exercice 3 : Expression d'une suite (10 points)

On considére la suite de nombres réels (u,) définie sur N par :

1 . 1
u,=—1, u;== et, pour tout entier naturel n, u, ,=u, ,——u

2 4 "
1°) Calculer u, et en déduire que la suite (u,) n'est ni arithmétique ni géométrique.
2°) On définit la suite (v,) en posant, pour tout entier naturel n :

_ 1
Vn_un+1 Eun .

a) Calculer v,.

b) Exprimer Vv, ., en fonctionde v, .
7/ . . 7/ /7 . . 1
c) En déduire que la suite (v,) est géométrique de raison = .

d) Exprimer Vv, en fonction de n.

3°) On définit la suite (w,) en posant, pour tout entier naturel n :

a) Calculer w, .

1
» et Vo=V, montrer que (w,) est

rd . /, 1
b) En utilisant les égalités U,,+1=V,,+EU
une suite arithmétique.
c) Exprimer w, en fonction de n.

2n-1
Zn

4°) Montrer alors que : U, =

.
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